数学科学学院

博士资格考试

《002复分析》考试大纲
1、 基本内容与要求：

复分析是数学的核心基础内容之一，掌握它的基本理论和方法，对于提高数学专业研究生的数学素养和科研创新能力具有重要意义。本资格考试大纲要求如下：
1、 最大模定理
要求熟练掌握最大模定理、Schwarz引理、 Hadamard三圆定理、Carathéodory不等式、Phragmén-Lindelöf定理等一些基本结论；了解Phragmén-Lindelöf定理在角域内有界函数上的一些应用。

2、 正规族理论和保形映射
要求理解函数族等度连续、一致有界以及解析函数族正规的定义；熟练掌握Ascoli-Arzelà定理、Vitali定理、Hurwitz定理，能正确应用判断函数族正规的Montel定理、Marty正规定则等。

要求学生熟练掌握单叶函数的一些基本性质；理解和掌握Riemann映射定理、边界对应定理的证明思想和方法；理解解析开拓的基本结论和方法。
3、 整函数
要求熟练掌握无穷乘积、典型乘积、整函数的级与型、零点收敛指数、格的定义及其相关结果；熟练掌握Poisson-Jensen公式、 Weierstrass因子分解定理与Hadamard因子分解定理，并能正确应用；理解Borel定理、Bloch定理、Picard小定理与Picard大定理、Schottky定理等有关整函数的一些重要定理。
4、 亚纯函数值分布论初步
要求掌握特征函数、级的定义，理解整函数的Hadamard因子分解定理在亚纯函数的推广；理解关于亚纯函数的 Nevanlinna第一、第二基本定理，余项定理、对数导数引理等一些基本结论。
5、 调和函数
要求掌握调和函数的Poisson公式，Schworz公式及其相关性质；掌握调和函数的极值原理，了解它的一些推广；掌握调和函数序列的有关性质及Harnack定理；了解调和测度、上半连续函数及其基本性质以及次调和函数的一些基本性质。
二、参考书目：
1 李锐夫、戴崇基、宋国栋编著，复变函数选讲，北京：高等教育出版社，1989.

2 陈怀慧等, 复变函数论选讲, 北京：北京大学出版社，2005.
3 Ahlfors L.V.：Complex  Analysis，China Machine Press, Beijing, 2003.
4 Conway B.：Functions Theory of One Complex Variable, Shanghai Science and Technology Press, Shanghai, 1985.
5 Gonchar A.A., Havin V.P. and  Nikolski N.K.: Complex Analysis I :Entire and Meromorphic Functions, Chapter 1—Chapter 5, 北京：科学出版社，2009.
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